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Sujet d’¢tude 2 — Premiére Bac sciences Maths

Chapitre. Ensembles

Compilé par le prof. Saad ChouKri

O Probleme (Sur les ensembles transitifs)

Soit FJ un ensemble éventuellement vide, dont les éléments sont des ensembles. On dit
que I est transitif si
Ve, € F=— xCZFE.

@ Les ensembles suivants sont-ils transitifs (ou & désigne ['ensemble vide) :

a) Bh =90

b) By = {2}

¢) B3 ={2,{o}}
d) {{2}}

(2) Soit X un ensemble quelconque. On note Po(X) = X et Py(X) = P(X),
[ensemble des parties de X . On définit alors par récurrence surn, pour toutn 2>
1,
Pui1(X) = P(Pu(X)).
a) Soit X = {1,2}. Déterminer Po(X).
b) Déterminer P1(D), P2(D), P3(2).
¢) Montrer que si X est transitif, alors ['ensemble P (X)) est transitif.

d) Montrer que si X est transitif, alors pour toutn € N, P, (X)) est transitif.

@ Montrer que si E/ est transitif, alors E U { E'} [est également.

@ Soit (F;),; une famille (finie ou infinie) d'ensembles transitifs. Montrer que les
ensembles U E; et ﬂ E; sont transitifs.
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