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2023 ؊׍ܰس׍ت ඗ආا ᇖᆱ ا۹ݮݝؽسڶ اটগوঔঐغس׍د ؊ڶ ૭ેۿඤ๺ছগوا وا۹ٶܦ઱ઝسڶ ا۹שܦ౼৉ڶ ؑ׍኱ካפ׍ت ا۹ق׍۹װ ا۹ٶܦض

݅׍໣׍ت ௌேؚث اඤ๺ছগ׍ز. ܇ٔة 2021 ۳؊ أޙ޻ 2 ا঻যদשڶ اࡀ࡞࡬ܦޒ޻. ໆ็ؗ׍ر اঔঐݓ૯૔ك اߓ਎ٓع اঔঐݐـݮى.

ڷ׍܇ڶ: ܇ௌேڑݟ׍ت
اഢ೺۹׍ؑڶ. ᇖᆱ ჱჩـ܊චੀ أڐݠ׍ء ौु໣ ච๽ـݮي ٔ٨ ،኿ካذ و܇כ .ಢಂၨ၁۹ا ٨غ۳ ܇܌ ا࿎ঐۣـݮؑڶ اটগܲۿسڶ اས۹ݐ໵ڶ ܇܌ ໵઱ઝڶ ڷٓه •

؊ڶ. اঔঐٔޒ޻ ྂ༈إ و ܇ݣ݅ݐـڲ ྂ༈إ ܇سௌேده، ໆ็ؗ׍ر اཛྷཀௌ኷ካؽسڶ)، و ا۹שܦ౼৉ڶ (ؑ׍ߓਊܦوف ઱ઝغڲ و إᅝᅎڲ ච๽ܦޒ޻ه ور٨ڶ ौु໣ ໇਺૯૔ঔঐا ࡺ࢜ون •
৓౵׍݅غڲ. اჷუي اছগڐـس׍ر ڑݐ׻ ا۹قௌேؚڶ، ا኱ካפ׍ت ྗ׌໥ٔى أڕݮ౼৖ڲ ච๽ܦޒ޻ ໇਺૯૔௛ዿካ ୗ଻ۣ܌ •

Sujet اঔঐݮܰݮع
Problème 1. Soient a et b deux nombres
réels strictement positifs vérifiant :

ab = 2 et a

a + b2 +
b

b + a2 =
7
8

.

• Déterminer la valeur du nombre
a6 + b6.

Problem 1. Let a and b be two strictly
positive real numbers satisfying :

ab = 2 and a

a + b2 +
b

b + a2 =
7
8

.

• Determine the value of the number
a6 + b6.

൘ഽ܇ݮڕغ ൘ഽڑٵسٵس ੪੎ٔد໣ b و a ۹سۣ܌ .1 ჱუݐאঔঐا
ච๰ٵٵ׍ن: ً ୗୈ׍܇׍

ab = 2 و a

a + b2 +
b

b + a2 =
7
8

.

.a6 + b6 ا۹שٔد ٨س܊ڶ ّٔد ໥ •
Problème 2. Soient ABC un triangle
et (C) son cercle circonscrit de centre le
point O. Les tangentes au cercle (C) en B
et C se coupent en un point D. Le cercle
circonscrit au triangle BCD coupe une
deuxième fois chacun des côtés [AC] et
[AB] respectivement aux points E et F .

• Montrer que la droite (AO) est per-
pendiculaire à la droite (EF ).

Problem 2. Let ABC be a triangle and
(C) its circumscribed circle with centre
O. The tangents to circle (C) at B and
C meet at a point D. The circumscribed
circle of triangle BCD intersects sides
[AC] and [AB] again at points E and
F respectively.

• Show that line (AO) is perpendi-
cular to line (EF ).

اவளயسݠڶ داޏ޻ؗڲ (C) و ً ܇قۿق׍ ABC ۹سۣ܌ .2 ჱუݐאঔঐا
ᇖᆱ (C) ჸጅካاޏ޻ة ׍ن ّ݅ اঔঐ܊׍ ৖ಂٵ׍ݝכ .O ஀୧ܦঔঐا ذات
ؑ׍ঔঐقۿװ اவளயسݠڶ اჸუاޏ޻ة ؗٵݠכ .D ؔٵݠڶ ᇖᆱ C و B

ᇖᆱ ً ؚ׍৉౿ڶ [AB] و [AC] ൘ഽا۹ܵۿש ܇܌ ً ௌၝထ BCD

اཛྷཀ૯૔۹׻. ौु໣ F و E ൘ഽا۹ؽٵݠـ
اঔঐݐـٵࠝ࠸ ौु໣ ᅋᄪݮدي (AO) اঔঐݐـٵࠝ࠸ أن أལགྷ׮ •

.(EF )

Problème 3. Trouver le plus grand en-
tier naturel n vérifiant :

√
n +

√
n + 60 =

√
m

pour un certain entier naturel m tel que√
m /∈ N.

Problem 3. Find the largest natural
number n satisfying :

√
n +

√
n + 60 =

√
m

for some natural number m such that√
m /∈ N.

ච๰ٵܗ: n ஫৪ݝغس ໣ٔد ૯૎أۑ ٔ໩أو .3 ჱუݐאঔঐا
√

n +
√

n + 60 =
√

m

.√m /∈ N ච๷سװ m ൘ഽ܇ש ஫৪ݝغس ۹שٔد
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