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2021 ؊׍ܰس׍ت ඗ආا ᇖᆱ ا۹ݮݝؽسڶ اটগوঔঐغس׍د ؊ڶ ૭ેۿඤ๺ছগوا وا۹ٶܦ઱ઝسڶ ا۹שܦ౼৉ڶ ؑ׍኱ካפ׍ت ا۹ݐ׍دس ا۹ٶܦض

݅׍໣׍ت ௌேؚث اඤ๺ছগ׍ز. ܇ٔة 2019 ۳؊ أޙ޻ 26 ا঻যদשڶ اࡀ࡞࡬ܦޒ޻. ໆ็ؗ׍ر اঔঐݓ૯૔ك اߓ਎ٓع اঔঐݐـݮى.

ڷ׍܇ڶ: ܇ௌேڑݟ׍ت
اഢ೺۹׍ؑڶ. ᇖᆱ ჱჩـ܊චੀ أڐݠ׍ء ौु໣ ච๽ـݮي ٔ٨ ،኿ካذ و܇כ .ಢಂၨ၁۹ا ٨غ۳ ܇܌ ا࿎ঐۣـݮؑڶ اটগܲۿسڶ اས۹ݐ໵ڶ ܇܌ ໵઱ઝڶ ڷٓه •

؊ڶ. اঔঐٔޒ޻ ྂ༈إ و ܇ݣ݅ݐـڲ ྂ༈إ ܇سௌேده، ໆ็ؗ׍ر اཛྷཀௌ኷ካؽسڶ)، و ا۹שܦ౼৉ڶ (ؑ׍ߓਊܦوف ઱ઝغڲ و إᅝᅎڲ ච๽ܦޒ޻ه ور٨ڶ ौु໣ ໇਺૯૔ঔঐا ࡺ࢜ون •
৓౵׍݅غڲ. اჷუي اছগڐـس׍ر ڑݐ׻ ا۹قௌேؚڶ، ا኱ካפ׍ت ྗ׌໥ٔى أڕݮ౼৖ڲ ච๽ܦޒ޻ ໇਺૯૔௛ዿካ ୗ଻ۣ܌ •

Sujet اঔঐݮܰݮع
Problème 1. On considère les nombres
réels strictement positifs a, b et c tels
que :

(a + c)(b2 + ac) = 4a.

• Trouver la valeur maximale pos-
sible du nombre b + c et détermi-
ner tous les triplets (a, b, c) pour
lesquels cette valeur maximale est
atteinte.

Problem 1. Consider strictly positive
real numbers a, b and c such that :

(a + c)(b2 + ac) = 4a.

• Find the maximum possible value
of the number b + c and determine
all triples (a, b, c) for which this
maximum value is achieved.

و a ً ٨ݠש׍ اঔঐݮڕغڶ اߓਊٵسٵسڶ ا໣টগٔاد ૯૎ؔשـ .1 ჱუݐאঔঐسװ:اච๷ c و b

(a + c)(b2 + ac) = 4a.

b + c ኱ካשٔد اঔঐ܊ۣؽڶ ا۹ٵܷݮى ا۹ٵس܊ڶ ٔ໩أو •
܇܌ ෥්۹ا ،(a, b, c) اঔঐق߀ߐؚ׍ت ᅋᄽسכ ّٔد ໥و

ا۹ٵܷݮى. ا۹ٵس܊ڶ ڷٓه ௷యఠٵܗ أ໩ۿڹ׍

Problème 2. Soient (C1) et (C2) deux
cercles tangents extérieurement au point
T . Les droites (∆1) et (∆2) sont les tan-
gentes communes à (C1) et (C2) respec-
tivement aux points E et F . La droite
(ET ) coupe (C2) une deuxième fois au
point G.

• Sachant que A est le point d’inter-
section de (∆1) et (∆2), montrer
que (AT ) ∥ (GF ).

Problem 2. Let (C1) and (C2) be two
circles tangent externally at point T .
Lines (∆1) and (∆2) are the common
tangents to (C1) and (C2) at points E and
F respectively. Line (ET ) meets (C2) a
second time at point G.

• Given that A is the intersection
point of (∆1) and (∆2), show that
(AT ) ∥ (GF ).

൘ഽ܇ـ܊׍݅ـ ൘ഽؗداޏ޻ (C2) و (C1) ۹ـۣ܌ .2 ჱუݐאঔঐا
(∆2) و (∆1) اঔঐݐـٵس܊׍ن .T ا۹ؽٵݠڶ ᇖᆱ ً ໤׍رڕس׍
ᇖᆱ ᇖᇃا۹ـݮا ौु໣ (C2) و (C1) ۹ـ ܇ݓၨထ૯૔ن ᅝᅜ׍݅׍ن
৹৫ة (C2) ؊ٵݠכ (ET ) اঔঐݐـٵࠝ࠸ .F و E ൘ഽا۹ؽٵݠـ

.G ا۹ؽٵݠڶ ᇖᆱ ؚ׍৉౿ڶ
،(∆2) و (∆1) ؗٵ׍ݝכ ؔٵݠڶ ᇖᇇ A أن ً ௛௖໣׍ •

.(AT ) ∥ (GF ) أن ൘ّഽؑ
Problème 3. Sur une période de 100
jours, chacun des six amis a nagé exac-
tement 75 jours et pendant n jours (n ≤
100), au moins cinq de ces amis ont nagé.

• Déterminer la plus grande et la
plus petite valeur du nombre n.

Problem 3. Over a period of 100 days,
each of six friends swam exactly 75 days
and during n days (n ≤ 100), at least five
of these friends swam.

• Determine the largest and smallest
value of the number n.

܇܌ ٔ໥وا ၣထ ݅غڀ ؊ݮم 100 ܇ٔى ौु໣ .3 ჱუݐאঔঐا
ً ؊ݮ܇׍ n وௌே໤ل ؑ׍۹ܵغݚ ً ؊ݮ܇׍ 75 ܇ٔة أ٨ٔܲ׍ء ݅ـڶ
ڷݣজগء ܇܌ ᅋᄸݐڶ ۳٨টগا ौु໣ ݅غڀ ،(n ≤ 100)

ا٨ٔܲটগ׍ء.
.n ኱ካשٔد ٨س܊ڶ وأܲפܦ ૯૎أۑ ໥ٔد •
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