
Dr
aft

2020 ؊׍ܰس׍ت ඗ආا ᇖᆱ ا۹ݮݝؽسڶ اটগوঔঐغس׍د ؊ڶ ૭ેۿඤ๺ছগوا وا۹ٶܦ઱ઝسڶ ا۹שܦ౼৉ڶ ؑ׍኱ካפ׍ت ا඗ආاؑכ ا۹ٶܦض

݅׍໣׍ت ௌேؚث اඤ๺ছগ׍ز. ܇ٔة 2018 ૯૎٩اޒ޻ 23 ا঻যদשڶ اࡀ࡞࡬ܦޒ޻. ໆ็ؗ׍ر اঔঐݓ૯૔ك اߓ਎ٓع اঔঐݐـݮى.

ڷ׍܇ڶ: ܇ௌேڑݟ׍ت
اഢ೺۹׍ؑڶ. ᇖᆱ ჱჩـ܊චੀ أڐݠ׍ء ौु໣ ච๽ـݮي ٔ٨ ،኿ካذ و܇כ .ಢಂၨ၁۹ا ٨غ۳ ܇܌ ا࿎ঐۣـݮؑڶ اটগܲۿسڶ اས۹ݐ໵ڶ ܇܌ ໵઱ઝڶ ڷٓه •

؊ڶ. اঔঐٔޒ޻ ྂ༈إ و ܇ݣ݅ݐـڲ ྂ༈إ ܇سௌேده، ໆ็ؗ׍ر اཛྷཀௌ኷ካؽسڶ)، و ا۹שܦ౼৉ڶ (ؑ׍ߓਊܦوف ઱ઝغڲ و إᅝᅎڲ ච๽ܦޒ޻ه ور٨ڶ ौु໣ ໇਺૯૔ঔঐا ࡺ࢜ون •
৓౵׍݅غڲ. اჷუي اছগڐـس׍ر ڑݐ׻ ا۹قௌேؚڶ، ا኱ካפ׍ت ྗ׌໥ٔى أڕݮ౼৖ڲ ච๽ܦޒ޻ ໇਺૯૔௛ዿካ ୗ଻ۣ܌ •

Sujet اঔঐݮܰݮع
Problème 1. On considère un rectangle
ABCD de centre le point O de longueur
AB et de largeur AD. Soit (C) le cercle
circonscrit au triangle OBC. Le cercle (C)
coupe le segment [AB] en un deuxième
point E.

• Montrer que le triangle AEC est iso-
cèle.

Problem 1. Consider a rectangle ABCD
with centre O, length AB and width AD.
Let (C) be the circumscribed circle of
triangle OBC. Circle (C) meets segment
[AB] at a second point E.

• Show that triangle AEC is isosceles.

O ا۹ؽٵݠڶ ஀୧৹৫ه ABCD ً ௌே܇ݐـݠس ૯૎ؔשـ .1 ჱუݐאঔঐا
اவளயسݠڶ اჸუاޏ޻ة (C) ۹ـۣ܌ .AD وע৹ܰڲ AB ჭუوݝݮ
ᇖᆱ [AB] ا۹ٵݠשڶ ؗٵݠכ (C) اჸუاޏ޻ة .OBC ؑ׍ঔঐقۿװ

.E ؚ׍৉౿ڶ ؔٵݠڶ
.൘ഽا۹ݐ׍٨ ܇ཀྵݐ׍وي AEC اঔঐقۿװ أن ൘ّഽؑ •

Problème 2. Déterminer tous les entiers
naturels non nuls x et y qui vérifient
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Problem 2. Find all nonzero natural
numbers x and y satisfying
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૯ેໞ ا۹ݠغسשسڶ ا۹ܷڢس໶ڶ ا໣টগٔاد ᅋᄽسכ ّٔد ໥ .2 ჱუݐאঔঐا
ච๽ٵܗ ෥්۹ا y و x اঔঐؽשٔ܇ڶ
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Problème 3. Soit ABC un triangle. On
pose AB = c, AC = b, BC = a, B̂AC =

α, ĈBA = β et ÂCB = γ. On suppose
que α > β > γ.

(1) Montrer que
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Problem 3. Let ABC be a triangle. Set
AB = c, AC = b, BC = a, B̂AC = α,
ĈBA = β and ÂCB = γ. Assume α >
β > γ.

(1) Show that
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(2) Show that
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و AB = c ؔܵכ ܇قۿق׍ً. ABC ۹سۣ܌ .3 ჱუݐאঔঐا
ĈBA = β و B̂AC = α و BC = a و AC = b

.α > β > γ أن ؔٶ૯૔ض .ÂCB = γ و
أن ൘ّഽؑ (1)
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Problème 4. On dit qu’un sous-ensemble
non vide A de N est complet si pour tout
entiers naturels a et b tels que a + b ∈ A,
alors le nombre ab appartient aussi à A.

• Trouver tous les ensembles complets
de l’ensemble N.

Problem 4. We say that a non-empty
subset A of N is complete if for all natu-
ral numbers a and b such that a + b ∈ A,
the number ab also belongs to A.

• Find all complete subsets of N.

܇܌ A ٩׍رໞڶ ૯ેໞ ৉౲ൽ൦ڶ ᅋଢଜݮ໣ڶ ע܌ ؔٵݮل .4 ჱუݐאঔঐا
a ൘ഽݝغسשس ൘ഽسڢسචඞ ੪੎ٔد໣ ၣ၁۹ ၨထن إذا ؗ׍܇ڶ إኟብ׍ N

኿ካიႮ ས༳ـ܊ݼ ab ا۹שٔد ٩׌ن ،a + b ∈ A ڑسװ b و
.N ௛ዿካڦ܊ݮ໣ڶ ا۹ـ׍܇ڶ اஹளய܊ݮ໣׍ت ᅋᄽسכ ٔ໩أو .A ᇐᇃإ
.N ௛ዿካڦ܊ݮ໣ڶ ا۹ـ׍܇ڶ اஹளய܊ݮ໣׍ت ᅋᄽسכ ٔ໩أو •
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